Zestaw 11.

Ciaglosc¢ i rézniczkowalno$e funkeji wielu zmiennych.
Zadanie 1. Przedstawi¢ graficznie dziedziny (naturalne) podanych funkcji:
a) f(2,9) = gy D) f(2,9) =logeey e (4— 2% —y?)
c) [ (z,y) = Jzy d) f(z,y) = /Incos (z — y)

Zadanie 2. Zbada¢ ciaglo$¢ podanych funkcji:

1—+22+9y?2 dlaz?+9y2<1

a)f(“"’y)_{ P24y —1 dlad®+i2>1

T4y dlaz >0

b)f(a:,y)={ Va2 +y2 dlaz <0

[ S, dla (z,y) # (0,0)
) f(z,y) = { gy dla (z,y) = (0,0)
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x2 2
o dla (z,y) # (0,0

@f@w—{ ﬁf dla (z,y) = (0,0

~—

Zadanie 3. Wyznaczyt¢ pochodne czastkowe pierwszego rzedu funkcji f w punkcie

(0,0):
Y a (x

a) £ (0,y) = (2 + DU Wf@w:{§”2$a@3i$g
22 +y? dlazy =

¢) f (,y) = V=%y; d)f(%?/):{ 1 o i}axz#g

Zadanie 4. Zbada¢ rézniczkowalno$é podanych funkcji we wskazanch punktach:
a) f ($7y) = 12 - y27 (l’o,yo) = (17 _2) ;

b) f(m,y) - \?’/@7 ($07y0) = (070)5

~— dla (z,y) # (0,0 B .
C) f («T,y) = { 0+y dla ((L’7y) _ ( 7 ) ($07y0) - (070)7
22 + 2 sin o1 dla (z, ,
G ey ={ CFV I @0 2 O8G0 = 00).



Zadanie 5. Zbada¢, czy dla podanych funkeji zachodzi: Oxay (0,0) = ayax (0,0).

1.2y3

_ ) wip da(zy)
a) f(a?,y)—{0+ dla(,)

I

0,0)
0,0)

2 i () £ (0,0)
b) f(x’y)_{oxw dla(7):(070),

c) f(zy) = /% -8y

Zadanie 6. Obliczy¢ pochodne czastkowe 92 32 oraz a Z podanych funkcji zlozonych:
a) z = f(u,v) =In iy, gdzie: u=xsiny i v==xzcosy;
b) z = f(u,v,w) = arcsin 1, gdzie: u = e%, v =22 4 y? oraz w = 2xy.

Zadanie 7. Niech ¢ oraz ¢ beda dowolnymi funkcjami majacymi pierwsza i druga
pochodng. Uzasadnié, ze okreSlona ponizej funkcja f spelnia podane réw-
nanie:

2 2
a) f(t,z) = ¢ (x+at) + v (v —at), G = a5
20 9% f
b) f(x,y) =wp (L) + ¢ (L), 2254 + 20y 2L +* 5L =0,
Zadanie 8. Obliczy¢ przyblizone wartoSci podanych wyrazen:

0,9 .
a) % b) 1,01sin (% +0,1) c¢) 0,98401



