
Całki podwójne .

Zadanie 1

Obliczamy
∫ ∫

R
xy2dA, gdzie A = [0, 1]× [0, 1].

a) Proszȩ obliczyć sumȩ Riemanna przyjmuja̧c podział obszaru całkowania
∆x = ∆y = 0.2.
b) Proszȩ obliczyć wartość dokładna̧ całki.

Zadanie 2

Proszȩ znaleźć objȩtość obszaru ograniczonego płaszczyznami x = 1, x = 2, y = 0,
y = π/2, z = 0, z = x cos y.

Zadanie 3

Proszȩ obliczyć
∫ ∫

R

√
x + ydA, gdzie R = [0, 1]× [0, 3].

Zadanie 4

Proszȩ obliczyć
∫ ∫

[0,π]×[−x,x]
cos ydydx.

Zadanie 5

Proszȩ obliczyć
∫ ∫

R
(x2 + y2)dA, gdzie R = [0, a]× [0, b].

Zadanie 6

Proszȩ znaleźć objȩtość obszaru ograniczonego powierzchnia̧ 1
x+y
i płaszczyznami x = 1,

x = 2, y = 0, y = x.

Zadanie 7

Proszȩ obliczyć objȩtość czworościanu położonego w pierwszym oktancie prostoka̧tnego
układu współrzȩdnych, ograniczonego jego płaszczyznami i płaszczyzna̧ przecinaja̧ca̧ osie
współrzȩdnych w punktach a, b, c, > 0.

Zadanie 8

Proszȩ obliczyć
∫ 1

0

∫ 1√
x
ey3

dydx.
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