1 Dziedzina, powierzchnie.

1. Wyznaczyé¢ dziedzine funkcji:

(a) f(amy) 12+7f2+2x 1
(b) f(x,y) = arccos praws
() f(x,y) = (@ +y2—1) (4 — 22 —y?);
_ _In@2+y) .
(d) f(x,y)= V2a—y-22
(e) fz,y,2) = \/—$2 + 21 —y? - 2%
(f) f(z,y,2) = \/W;
(&) f(z,y) =vy+2+/sin(z+y);
(h) f(z,y) = arcsinln (2% + y* — 62 — 8y + 25) ;
() f(z,y) = Va2 —y?—1—\/y2 =22 +1+2.

2. Naszkicowa¢ powierzchnie:

(as;l)2 T2 2= 1

(a)

(b) 22 — 2z +y? + 2% + 42 = 0;
)
)

§+y2—222:2;

(@) flz,y)=1—+/—2%+ 2z -y

(b) f(2,y) =2 +y* — dy;

(¢) f(zy)=2— a2+ 20 +y2 +2y+5;
(d) f(z,y)=va>+y> -1

2 Granice i ciaglos¢
1. Oliczy¢ granice (lub wykazaé, ze granica nie istnieje)
(a) hmwy_:ol Pl
(b) hmg:g‘g (2 4+ 1) arctan (22 + y?) ;

sin 2x .,
3y ?

(c¢) limg—g
y—0

(d) limxﬁg €757 cos %;
yg)



(e) limg—1

zy
y—0 Ty

. Wykazaé, ze funkcja

Ty
22 — 2

flx,y) =

nie ma granicy podwdjnej w punkcie p = (0,0) ale posiada obie granice
iterowane.

. Wykazaé, ze dla funkcji

11
f(&y)—(x—i—y)smgsmg

granice iterowane lim;_.o (limy—o f (z,y)) 1 limy—o (limz—o f (2,y)) nie
istnieja, ale limzﬁg f(z,y)=0.
yg)
. Cuzy istnieje granica
2zy o

im [
20 22 2
y—0 Ty

. Zbada¢ istnienie granic iterowanych i granicy podwdjnej dla funkcji
2292

f (x,y) = x2y2 T (.Z‘ — 2y)2

w punkcie (0,0).

. Zbada¢ istnienie granic iterowanych i granicy podwdjnej dla funkcji

i1
rsim +y

f(x’y): Tty

w punkcie (0,0).

. Obliczy¢ granice
22 2

lim ————cosaxy.
(@)= (0,0) [2] + [y|

. Zbada¢ ciaglos¢ funkcji

2 COS T (z,y,2) # (0,0,0)
= [z +]y[+]=]" I » )
f@y,z2) 0, z,y,z) = (0,00).
)
. Zbadaé ciaglos¢ funkcji

4 3

[ 2 @y #(0.0),
f(xay) - { 67 (Jf,y) — )

Wskazéwka: skorzystaé z nieréwnodci |zy| < 1 (2% + ¢?) .



10. Zbadacé ciagtosé funkcji

f(l‘y Z): \/%7 (xvyﬂz)#(0a050)7
o 0, (z,y,2) = (0,00).

2 2 2
Wskazdéwka: skorzystaé z nieréwnosci: +/x22y222 < Hyf"’z



